
 

 

ล าดับการปรากฏและสมบัติการหารลงตัวของล าดับฟีโบนักซี 
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ที่มาและความส าคัญ 

ล า ดั บ ฟี โ บ นั ก ชี  
1( )n nF 
 นิ ย า ม โ ด ย          

F1 = F2 = 1 และ Fn = Fn-1+Fn-2 ส าหรับทุก        
n   3 ดังนั้นจ านวนตัวแรกๆ ของล าดับฟีโบนักชีคือ 
1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, … อันดับการปรากฏ
ของ m (the order of appearance of m) ใน
ล าดับฟีโบนักชี เขียนแทนด้วย z(m) คือจ านวนเต็ม
บวก k ที่น้อยที่สุดที่ m หาร Fk ลงตัว  เรื่องสมบัติ 
การหารลงตัวของจ านวนฟีโบนักชี และพฤติกรรมของ
อันดับการปรากฏ เป็นหัวข้อวิจัยที่เป็นที่นิยมและมี
การศึกษากันอย่างมาก แต่ก็ยังมีปัญหาหลายข้อที่ยัง
ไม่ได้รับการพิสูจน์ ข้าพเจ้าพัฒนาเทคนิคที่มีอยู่เดิมให้
ดีขึ้นและน าไปใช้ในการพิสูจน์ผลลัพธ์เกี่ยวกับ การหาร
ลงตัวแบบแม่นตรงโดยก าลังของจ านวนฟีโบนักชี [3] 
ตัวอย่างเช่น ข้าพเจ้าพิสูจน์ได้ว่า [3, Theorem 2]  

Theorem Let k, m, n be positive integers and  
n   3. Then  

(i) if Fn
k || m and n   3 (mod 6), then Fn

k+1|| Fnm,  

(ii) if Fn
k || m and n   3 (mod 6), and (Fn

k+1/2)   m,  

    then Fn
k+1|| Fnm,  

(iii) if Fn
k || m and n   3 (mod 6), and (Fn

k+1/2) | m,  

    then Fn
k+2 || Fnm.  

 
 

  
 
 
 
 
 
 

ผลการวิจัย  

จากนั้นข้าพเจ้า และนางสาวนริศรา เค้าฉิม 
(นักศึกษามหาวิทยาลัยศิลปากร) ได้ท าการศึกษา
ผลงานของ Diego Marques เรื่องอันดับการปรากฏ 
โดยเฉพาะเรื่องสูตรของอันดับการปรากฏของผลคูณ
ของจ านวนฟีโบนักชีที่อยู่ติดกันโดย Diego Marques 
[2] ได้รับสูตรของ  z(FnFn+1) z(FnFn+1Fn+2) และ  
z(FnFn+1Fn+2Fn+3) และได้ขยายสูตรดังกล่าวไปยัง    
ผลคูณของจ านวนฟีโบนักชีที่ติดกันยาวขึ้น ซึ่งก็คือ 
z(FnFn+1Fn+2Fn+3Fn+4)  z(FnFn+1     Fn+5) และ   
z(FnFn+1     Fn+6) [1] ตัวอย่างเช่น เราพิสูจน์ได้ว่า  

Theorem Let n   1, a = [n, n+1, … , n+5],  
b = [FnFn+1   Fn+6], and c = (5,n(n+1)). Then 

, 1, 2,3,4,5,6(mod12);

2 , 9,10(mod12);

72(5, )
( ) , (mod12) {7,8,12};

(8, | 8 |)(9, | 9 |)

72(5, )
, 11(mod12).

(8, 5)(9, 4)

ac if n

ac if n

n a
z b if n r and r

n r n r

n a
if n

n n








  
   




 

 
เอกสารอ้างอิง 

[1] N. Khaochim and P. Pongsriiam, On the 
order of appearance of product of 
consecutive Fibonacci numbers, 
submitted 

[2] D. Marques, The order of appearance of 
product of consecutive Fibonacci 
numbers, The Fibonacci Quarterly, 
50(2) (2012), 132-139. 

[3] P. Pongsriiam, Exact Divisibility by Powers 
of the Fibonacci and Lucas Numbers, 
Journal of Integer Sequences, 17(11) 
(2014), Article 14.11.2 

 


